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四、整式除法运算 

1.带余除法 

被除式 除以 ，商为 ，余式为 ，则有 . 

当 能被 整除时， ， 为零，否则 至少比  低一次. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( )xF ( )xf ( )xg ( )xr ( ) ( ) ( ) ( )xrxgxfxF +=

( )xF ( )xf ( ) ( ) ( )xgxfxF = ( )xr ( )xr ( )xf
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五、多项式的因式分解 

把一个多项式表示成几个整式之积的形式，叫做多项式的因式分解.多项式因式分解的常用方法如

下： 

方法一：提取公因式法. 

例如：  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)( cbaxcxbxax ++=++
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方法二：公式法（乘法公式从右到左，即为因式分解公式）. 

例：考试中常见以下三种情况： 

22 )1(12 +=++ xxx ，
22 )2(44 +=++ xxx ，

22 )3(96 +=++ xxx  
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方法三：十字相乘法. 

    二次三项式的十字相乘法 

，其中  

，其中 并且 . 

例：将 823 2 −− xx 因式分解 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

))((2 bxaxqpxx ++=++ abqbap =+= ,

))(( 2211

2 cxacxacbxax ++=++ ,, 2121 cccaaa ==
1221 cacab +=
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方法四：求根法 

若方程 有 n个根 则多项式 

. 

注意： 

涉及到因式分解的问题，首先考虑首尾项检验法！即：原式最高次项系数，一定等于各因式的最

高次项系数之积；原式的常数项，一定等于各因式常数项之积. 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 2

0 1 2 0n n n

na x a x a x a− −+ + + + =
1 2, , ,nx x x

1 2

0 1 2 0 1 2 3( )( )( ) ( )n n n

n na x a x a x a a x x x x x x x x− −+ + + + = − − − −
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例题精练  

7.多项式 的两个因式是 1−x 和 2−x ，则第三个一次因式为（   ） 

A. 6−x             B. 3−x           C. 1+x           D. 2+x             E. 3+x  

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

623 −++ bxaxx
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例题精练  

8.代数式 55 23 +++ xmxx 除 1+x ，余式是 5，则m =（  ） 

A.2          B.3          C.4          D.5          E.6 
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例题精练  

9.已知代数式 123 +−+ mxxx 能被 1−x 整除，那么m =（ ） 

A.1       B.-1       C.-2       D.-3       E.3 
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例题精练  

10.若 baxxx +++ 23
能被 232 +− xx 整除，则（    ） 

A. a =4,b =4     B. a =-4,b =-4     C. a =10,b =-8     D. a =-10,b =8    E. a =-2,b =0 
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第二节 分式及其运算 

知识精讲 

一、定义 

若 BA、 表示两个整式，且 0B ，B中含有字母，则称
B

A
是分式.分子和分母没有正次数的公因式

的分式，称为最简分式（或既约分式）. 
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二、基本性质 

分式的分子和分母同乘以（或除以）同一个不为零的式子，分式的值不变，即有  

    分式的基本性质主要应用在分式的通分和约分上.分式运算的最终结果如果仍为分式，此分式必

须通过约分化为最简分式. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( 0)
A mA

m
B mB
= 
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三、运算 

1. 加减运算 

    同分母的几个分式相加减，分母不变，分子相加减；不同分母的几个分式相加减，取这几个分式

分母的公分母作分母，通分后化为同分母分式的加减运算.例如： 

 

分式加法满足交换律、结合律和对乘法的分配律. 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 2 2 2 22 3 3 2 3 3 ( )( )
     

( ) ( ) ( )

a b a ab b a ab a ab b a b a b a b

a b a a b a a b a a b a

+ + + + − − − + − −
− = = =

+ + + +
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2. 乘除运算 

 几个分式相乘，运算法则是分子乘分子，分母乘分母.分式的乘法运算满足交换律、结合律和对加减

法的分配律.两个分式相除，将除式的分子分母颠倒位置变为乘法运算.例如： 

ca

cb

ba

ca
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ca
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例题精练  

1. =
+−

+


−

++
22

2

2

22

2

2

baba

bab

bab

baba
（   ） 

A.
b

baba ))(( −+
      B. 2

22 )()(

b

baba −+
    C.

b

baba 22 )()( −+
     D. 2

))((

b

baba −+
     E.以上都不对 
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例题精练  

2.设 x 是非零实数，则 18
1

3

3 =+
x

x  

（1） ;3
1
=+

x
x      

（2） 7
1

2

2 =+
x

x . 

A.1 充分 2 不充分；B.1不充分 2充分；C.1、2都不充分，联合后充分；D.1、2单独都充分；E.1、2都不充分，联合后也不充分. 
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例题精练  

3.若 3
1
=+

x
x ，则 =

++ 124

2

xx

x
（   ） 

A.
8

1
−           B.

6

1
        C.

4

1
        D.

4

1
−        E.

8

1
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四、解分式方程 

1.分式方程的解法：解分式方程的关键是去分母，将分式方程转化为整式方程. 

2.分式方程的增根问题： 

  增根的产生：分式方程本身隐含着分母不为 0 的条件，当把分式方程转化为整式方程后，所求的根

可能恰好是使原方程中分母的值为 0，那么就会出现不适合方程的根（增根），要舍掉. 

  验根：因为解分式方程可能出现增根，所以解分式方程必须进行检验. 
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五、分式常见的应用 

1、形如已知 a
x

x =+
1

或 012 =+− axx ，求高次代数式的问题. 

整理成 12 −= axx 形式，代入整式，迭代降次即可. 
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例题精练 

4.已知 2 3 1 0x x− − = ，则多项式 3 23 11 3 3x x x− + + 的值为（    ） 

A． 1−          B．0      C．1       D．2       E．3 
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2、裂项相消法：常用于当题干中出现多个分数求和的情况。 

原理：
1

11

)1(

1

+
−=

+ nnnn
， )

11
(

1

)(

1

knnkknn +
−=

+
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例题精练 

5、求代数式
42

1

30

1

20

1

12

1

6

1

2

1
+++++ =（   ） 

A.
7

6

         
B.

8

7
        C.

6

5

             
D.

4

3

             
E.以上都不对 
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例题精练 

6、已知 ( )
( )( ) ( )( ) ( )( )

1 1 1
,

1 2 2 3 9 10
f x

x x x x x x
= + + +

+ + + + + +
则 ( )8f =（    ） 

1
.
9

A
 
       B．

1

10
         C．

1

16
          D．

1

17
         E．

1

18
 

 

 

 

 

 

 

 

 


